1-2. osztaly

KEREKERDO lakoi takarékossagi programban vesznek részt. Ennek keretében palyazatot
irnak ki a bank épiiletének megtervezésére. A tervezést Bagoly Bendeglz, a foépitész vezeti,
de éppen kifogyott az otletekbdl. Segitsétek a f6épitész munkajat! Tervezzétek meg a bank
éptiletét GeoGebraban! A palyazatban feltételként szerepel, hogy a banknak annyi ablakot
kell tervezni, mint amennyi honap van egy évben.

KEREKERDO-ben haromféle cimletii (1 és 2 és 3) kor alaka pénz van forgalomban, a pénz
neme pedig ,.kerek”(mint Magyarorszagon a forint). Nyulas Tadé, a leendd bankigazgato,
meg szeretné Ujitani a ,kerek” arculatat! Készitsetek terveket, rajzokat GeoGebraban a
,kerek” pénz cimleteirdl, hogy Nyulas Tadé tobb 6tletbdl tudjon valogatni.

A lakosok minden hénapban kapnak mindegyik cimleti ,,kerek-bol egyet-egyet (tehat harom
érmét). Ezekbdl egyet, vagy kett6t betesznek a bankba, egyet megtartanak.
A bank harom havonta megtoldja a megtakaritott 6sszeget 1 kerekkel, ha a harom honap alatti
megtakaritas eléri az 5 kereket.

1. Szamoljatok ki, hogy mekkora lehet az a ,kerek” Osszeg, amennyi az év végére
Osszegylilhet egy lakos bankszadmlajan! Adjatok meg a legkisebb és a legnagyobb
Osszeget!

Szamolasaitok megjelenitéséhez kapcsoljaitok be a GeoGebra Neézet meniijében a

CAS - komputeralgebra Cirl+Shift+K

valasszatok a kiértékel eszkozt!

Ertékelés: Bank megtervezése 25 pont, helyes ablakszam 4 pont, kerek tervezés 21 pont (3*7

mentiipontot. A szamolasok kiértékeléséhez

pont), az elhelyezheto legkisebb osszeg megadasa 25 pont, elhelyezhetoé legnagyobb dsszeg
megaddsa 25 pont
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3-4. osztdly

Nekeresdorszdgban kétféle fémpénzzel lehet fizetni, 3 és 5 tallérossal. A jatékboltok kirakatdban a
jatékok mellé az arakat is kiirjak. Bolcs Bend boltjaban csupa olyan aru van a kirakatban, amit 3 és 5
tallérosokkal ki lehet fizetni. Badar Béla kirakataban csupa olyan jatékot latunk, aminek az arat
sehogysem sikeriil 3 és 5 tallérosokbdl 6sszerakni.

Rajzoljatok le GeoGebrdban Bolcs Bend és Badar Béla jatékboltjanak kirakatat és a jatékok mellé
irjdtok oda az arukat is. Mindkét kirakatban legyen legaldbb négy kiilonb6z6 jaték. Lehet - e Bdlcs
Bend kirakatdban 5, vagy 6 kiilonb6z6 ard jaték? Vajon Badar Béla is tehet 5, vagy 6 kilonbozé aru
jatékot?

Bolcs Bend kihoz a raktarbdl 4 kiilonb6z6 jatékot, amiket egymds mellé, sorba allit a kirakatba.
Hanyféleképpen teheti ezt meg?

Mas alkalommal két egyforma babat és két egyforma autdt tesz egymas mellé a kirakatba. Ekkor
hany kilonbo6z6 sorrendet allithat 6ssze?

A babak és autdk lehetséges sorrendjeit rajzoljatok le GeoGebraban!

Ertékelés: Két kirakat rajzolds és 4-4 kiilénb6z6, a feltételeknek megfeleld jaték rajzolds dreéduldval
32-32 pont, vdlasz az 5, 6 kiilénb6z6 dru jatékra vonatkozo kérdésre 10-10 pont, a kiilénb6z6 jatékok
sorrendjének megaddsa 8 pont, a 2-2 azonos jaték sorrendjének megaddsa és lerajzoldsa 8 pont.

5-6. osztdly

A Geomatech csalddban a gyerekek minden honapban kapnak zsebpénzt, amit vagy
elkoltenek, vagy takarékoskodnak beldle, igy egy év alatt Osszegyijthetnek egy nagyobb
Osszeget. Geomatech Gertrud és testvére Gedeon takarékoskodnak. Gertriid az elsé honapban
félretesz 1000 Ft-ot, majd minden honapban 100 Ft-tal megndveli az dsszeget. Gedeon elsd
honapban 800 Ft-ot tesz félre, majd azt kovetden az el6zd havi félretett pénzének valamennyi
szazalékaval (legfeljebb 20%-kal) noveli azt. Hasonlitsuk Ossze a megtakaritasaikat a
GeoGebra segitségével, valaszoljunk a kérdésekre!

Kapcsoljuk be a GeoGebra Nézet mentiipontjaban a

Tablazatkezeld Ctri+Shift+5

Tablazatkezel6 meniipontot! Az elsd (A)
oszlopban vegyiik fel a honapok szdmat. A masodik (B) oszlopban szdmitsuk ki utasitas
segitségével, hogy Gertrud az egyes honapokban
mekkora Osszeget tesz félre. Az oszlop utolsod celldja
alatt Osszesitsiik a havonta Osszegylijtott Osszegeket
(dolgozzunk GeoGebra paranccsal).
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A harmadik (C) oszlopban jelenitsiik meg Gedeon megtakaritasait havonta. Mivel nem tudjuk,
hogy pontosan hany %-kal noveli az el6z6 havi megtakaritasait, csak azt, hogy ez 0 és 20%
kozott lehet, a szdmolashoz haszndljunk csuszkat. A cstszka jelentse a szazalékot, értéke
valtozzon 0 és 0,2 kozott 0,01 1épéskozzel. Irjunk képletet a havi megtakaritas kiszamitasara,
majd Osszesitsiik az el6z6hoz hasonldan az éves megtakaritast. Az A és B valamint az A és C
oszlopok (az 6sszegz6 cellak kivételével) elemeibdl készitsiink pontlistat ( 2 pontlista lesz),
majd abrazoljuk a kapott listakat. Szinezziik ezeket kiilonbozé szinekkel. A csuszkan felvett
szazalék valtoztatasaval figyeljiik meg, hogyan valtozik Gedeon megtakaritott pénzének
mennyisége.

Vélaszoljunk az alabbi kérdésekre!

1. Mekkoranak valassza Gedeon a megtakaritasanak havi novelését szazalékban, ha azt
szeretné, hogy év végére tobb pénzt sporoljon dssze, mint Gertrud?

2. Ha Geodeon 8% - kal noveli a megtakaritasat, akkor mennyit tesznek félre a gyerekek
a kilencedik honapban, és mennyi lesz a megtakaritasok kiilonbsége?

3. Gedeon hany széazalékkal novelje havi megtakaritasat ahhoz, hogy 7 honapnal elébb
haladja meg havi megtakaritasa Gertradét?

4. Adjunk meg egy olyan szazaléklabat, hogy Gedeon megtakaritasa Gertradénak kb. a
kétszerese legyen egy honapban. Melyik honapban lesz Gedeon megtakaritasa
kétszeres?

5. Lehet - e Gedeonnak év végére kétszer annyi megtakaritdsa, mint Gertridnak
legfeljebb havi 20% - os megtakaritas novelés mellett? Indokoljatok a valaszt!

Ertékelés: a tablizat elkészitéséért: B oszlop 10 pont, C oszlop 20 pont, pontlistdk felvétele és
dbrazolas 10-10 pont, kérdések megvalaszoldasa 10-10 pont

7-8. osztdly

Geomatech csalad elhatarozza, hogy egy évig takarékoskodni fog. Januarban 100 ezer Ft-ot
tesznek a bankba. Tudjak, hogy minden honapban félre tudnak tenni legalabb 100 ezer Ft-ot.
Egy baratjuk azt tandcsolja, hogy minden honapban ugyanannyival noveljék havi
megtakaritasukat. A Geomatech csalad megfogadta a barat tanacsat. Geomatech csalad tudja,
hogy az az Osszeg, amivel ndvelni tudjak megtakaritasukat havonta, maximum 5000 Ft.
Mennyi pénzt tudnak dsszegylijteni 1 év alatt? A megoldashoz hasznaljuk a GeoGebrat!

Kapcsoljuk be a GeoGebra Nézet meniipontjaban a

Tablazatkezeld Cirl+3Shift+3

Tablazatkezel6t! Az els6 (A) oszlopban vegyiik fel a
honapok szdmat. A masodik (B) oszlopban szamitsuk ki
utasitds segitségével, hogy az egyes hdonapokban
Geomatech csalad mekkora Osszeget tesz félre.
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Az oszlop utolso celldja alatt Osszesitsiik a havonta 0sszegylijtott dsszegeket (dolgozzunk
GeoGebra paranccsal). A havonkénti emelést vegyiik fel csuszkaval. Figyeljetek a 1épéskozre!

A masik lehet6ség, hogy minden honap elején betesznek 100 ezer Ft-ot a bankba, a bank
minden honap végén a kamattal novelt Gsszeget irja jova a szamlan. A havi kamat 0,5% és 5%
kozott valtozhat, de egész évben allandd. Mennyi pénzt tudnak igy dsszegyljteni 1 év alatt? A
megoldashoz haszndljuk a GeoGebrat! A tablazat C oszlopaban szamoljatok! A valtozo
kamatot cstiszkéaval vegyétek fel. Figyeljetek a 1épéskdzre!

Az egyes valtozatokbol készitsiink pontlistat, igy jelenitsiik meg a havi megtakaritasi
Osszegeket!

Vélaszoljunk az alabbi kérdésekre!

1. Melyik modszert valasszdk a takarékoskodashoz? Indokoljatok meg az elkésziilt
grafikonok vagy a tablazat alapjan!

2. Szamoljuk ki mindkét fajta modszerrel az év végéig megtakarithatd legkisebb, illetve
legnagyobb 0sszeget!

3. Havonkénti 400 Ft-os emelésnél mennyi a megtakaritas? Mennyivel lesz tobb a
bankban kapott 6sszeg, ha a havi kamat 1,4%?

4. Mennyivel kellene novelni havonta a félretett pénzt, hogy az elsé megtakaritasi
modszer szerint a bankban Osszegylilt pénz tobb legyen az év végén, mint a masik
megtakaritasi modszerrel elérhetd legnagyobb 6sszeg?

Ertékelés: elsé médszer felvétele a csuszkaval 15 pont, mdsodik modszer felvétele a
csuszkaval 25 pont, pontlistak felvétele és dabrazolasa 10-10 pont, minden egyes kérdés
megvalaszolasa 10-10 pont

9-10. osztaly

Tegylik fel, hogy van 1 000 000 Ft megtakaritasunk, amit 20 évig nélkllozni tudunk. Tételezziik fel azt
is, hogy a kamat 20 év alatt nem valtozik. Nyissuk meg a nézet meniiben a GeoGebra
tablazatkezel6jét , szamitsuk ki és abrdazoljuk grafikusan a befektetett 6sszeg évenkénti valtozasat!
Az éves kamatot vegyik fel egy cslszkan 0.5%-t8l 5%-ig.

1. Hany %-os kamatnal és hanyadik évben tudjuk elérni, hogy a befektetett dsszeg
megduplazédjon?

2. Nézzetek utdna az interneten napjainkban hany %-os
kamatot lehet kapni a bankokba betett pénzek utdn?
Adjatok meg az informacioitok forrasat az

adatgydjtés datumaval legalabb harom kilonb6z6
bank esetén!
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4.

Hany % a kamat, ha megtakaritdsunkat dllampapirba fektetjlik? Keressétek meg a Magyar
Nemzeti Bank honlapjan az alapkamat valtozasat 1990-t6l napjainkig. Abrazoljatok a
valtozadst GeoGebraban!

Milyen kapcsolatban van a jegybanki alapkamat egy konkrét bank megtakaritasi kamataval?

Ertékelés: A befektetett ésszeg vdltozdsdnak kiszémitdsa a tdbldzatkezel6ben 30 pont, grafikus
dbrdzolds 20 pont. Ev és kamat megaddsa az ésszeg megdupldzéddsdhoz 5-5 pont, internetes
kutatdssal vdlasz a kérdésekre 20 pont, a jegybanki alapkamat vdltozdsdnak dbrdzoldsa 15 pont,
vdlasz a 4. kérdésre 5 pont.

11-12. osztaly

Tizmillio forint kdlcsont veszink fel 20 éves futamidére, évenkénti rendszeres torlesztéssel, a kamat

6%.

o Uk wnN

Szamitsuk ki a torlesztSrészletet! Nyissuk meg a Nézet meniiben a GeoGebra
tablazatkezel6jét és minden torlesztési évben szamitsuk ki, hogy a torleszt6részletbSl mennyi
fedezi a kamatot, és mennyi csokkenti a fizetend6 t6két. (Segitség a szamoldshoz: kamatot
mindig a még vissza nem fizetett t6ke utan kell fizetni, a t6ketorlesztés a torlesztbrészlet
fennmarado része.)

Abrazoljuk az id6 fliggvényében a kifizetett kamatot és a tSketdrlesztést!

Hany évig forditddik a torlesztérészlet nagyobb hanyada a kamatfizetésre?

Hany év torlesztés utdn felez6dik a felvett hitel?

Mennyi pénzt fizetlink ki a banknak 20 év alatt?

A csUszkdn vegyetek fel valtoztathaté kamatot (3%-9%)! Hogyan valtoznak az el6z6
kérdésekre adott vdlaszaitok?

Ertékelés: A térlesztérészlet kiszdmitdsa 10 pont, a kamat és tbketdrlesztés kiszdmitdsa a GG

tablazatkezeldjében 20 pont, abrdzolds 20 pont. Vidlasz a hdrom kérdésre (kamat - t6ketérlesztés

viszonya, hitelfelez6dés, 6sszes kifizetés a banknak) 10-10-10 pont. Kamat vdltozds vizsgdlata

csuszkaval, elemzés a valtozdsrdl 20 pont.

Ne feledjétek!
o A feladatok bekiildési hatarideje: 2015. februar 28.
e A megoldasaitokat tartalmazo fajlokat a

verseny@geomatech.hu e-mail cimre kell

bekuldeni.
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